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TAI LIEU ON TAP GIUA HQC KY I
MON TOAN LOP 10

Bé: CANH DIEU

o Chwong |: Ménh dé toan hoc. Tap hop

.

° KIEN THUC TRONG TAM

MENH PE TOAN HQC

Ménh dé toan hoc

e Ménh dé toan hoc la mot cau khiang dinh vé mét sy kién trong todn hoc.

e MJdi ménh dé toan hoc phai hoac dung hoic sai. Mot ménh dé toan hoc khdng thé vira ding

vua sai.

.
1.

2. Ménh dé chira bién

e Meénh d& chua bién 1a mot khang dinh chira mot hoac nhiéu bién thay doi.
e Tinh dang sai cia ménh dé phu thudc vao gia tri cu thé caa cac bién.
e Ménh d& chta bién 1a ménh dé néu ta cho cac bién do nhitng gié tri nhat dinh.

3. Ménh dé phua dinh

e Phudinh ctia ménh dé P 1a ménh dé P : “Khong phai P .
e P dung thi P sai.
e P saithi P dung.

4. Ménh dé kéo theo

e Ménhdé P=Q:“Néu P thi Q” la ménh dé kéo theo.
e P=Q saikhi P ding, Q sai va ding trong cac truong hop con lai.
e Céc dinh i toan hoc thuong 1a nhitng ménh dé dung va thudng duoc phét biéu & dang ménh
dé kéo theo P = Q, khi do:
+ P 4 gia thiét cua dinh If;
+ Q la két luan cua dinh Ii.
e V6iménhdé P=Q thi:
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+ P la diéu kién du dé c6 Q;
+ Q ladiéukiéncan dé co P.
5. Ménh dé dao. Hai ménh dé twong duwong
e Q="P laménh dé dao cua P= Q.
e NéuP=Q va Q=P déudingthi P va Q I hai ménh dé tvong duong, ki hiéu P < Q.

6. Ki higu v, 3

e Ménhdé vxe X,P(x): “V6i moi x e X thi P(x) diang”.
e Ménhdé Ix e X,P(x): “Ton tai x e X dé P(x) dung”.
° A:VXEX,P(X):ZzﬂxeX,ITx).

° AzﬂxeX,P(x):Z:‘v’xeX,P(x).

Il. TAP HQP. CAC PHEP TOAN TREN TAP HQP
1. Tap hgp

e Céc ddi twong c6 chung mot hay nhiéu tinh chat quy tu lai thanh mét tap hop, mdi déi twong
la mot phan tur.
e MOi tap hop duoc xac dinh boi:
+ Cach liét ké: A = {al;az;a3;...} :

+ Céch néu tinh chat dic trung: A = {x e X‘P(x)}.
e Taphoprong @ latap hop khdng c6 phan tir no.
e MO0t tap hop c6 thé khdng cd phan tir nao, ciing c6 thé cé mot phan tir, 6 nhiéu phan tir, c6
vO s phan tu.

2. Tap hep con va tap hep biang nhau

e Tapcon: AcB@(VxeA:xeB).

e Tap @ latap con cua moi tap hop.
e Taphopbang nhau: A=B<AcB va BcA<:>(‘v’xeA<:>xeB).

I11. GIAO CUA HAI TAP HOP

e Giao hai tap hop: AnB={x|xcA va xeB}.
IV. HOP CUA HAI TAP HQP

e Hop hai tap hop: AuB={x|xeA hoic x € B}.
V. PHAN BU. HIEU CUA HAI TAP HQP

e Phan bu cua tap hop: CAB=A\B={x|xeA,xeB} Vi BCA.
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e Hiéu hai tap hop: A\B={x|xeA,xeB}
VI. CAC TAP HQP SO
1. Céc tap heop da hoc
Quan hé gitra cac tap hop s6: Nc Z = Qc R.

2. Mt s6 tap con thwong dung cia tap hep sé thuc

Biéu dién trén truc sé
Tap hop Tén goi, ki hiéu .
(phan khdng bi gach chéo)

l A
T V. a

R Tap sb thuc (—oo ;+oo) 0

{xe]R|a£x£b} Poan [a;b] a[ ] g
{xe]R|a<x<b} Khoang (a;b) a( } >

{xeR|x<a} Khoang (—oo;a) H%%%%%%%

[xeR|x>al Khoing (a;-+0) e ——

{xeR|an<b} Nta khoang [a;b) a[ %) />
{xeR|a<x$b} Nira khoang (a;b ] § 'Jt'a >

{xeR|xSa} Nua khoang (—oo,'a] 4]7%%%6%6%

(xeR[x>a Nira khoang [ a;-) it
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e MOT SO DANG BAI THUONG GAP

/_ Dang 1. Xac dinh ménh d¢, tinh dving/sai cia ménh dé

Phwong phap gidi:
+ Ménh d& 1a mot cau khang dinh ding hoic sai.

+ Ménh dé&: xac dinh gié tri (P) hoic (S) cua ménh dé do.

+ Ménh dé chua bién P(x) : Tim tap hop D cia céc bién x dé P(x) (D) hoic (S).
+ Ménh dé phu dinh P sai khi P ding va nguoc lai.

+ Ménh d& kéo theo P = Q chi sai khi P dang, Q sai

+ Ménh dé trong duong P < Q dang khi P = Q va Q= P déu ding. Hay khi P va Q

@u dung hodc P va Q déu sai. /
Vidul > Trong cé4c cAu sau, cau nao 1a ménh dé toan hoc?

a. 4 1a s chinh phuong.

b. Troi lanh.

c. Phuong trinh x* —1=0 vd nghiém.

d. Ham s y =2x ludn di qua gdc toa do.

e. Bira trua hom nay that tuyét!

f. Con bao nhiéu phat nira thi téi noi?

g. Malaysia 1a nu6c duy nhét c6 hai thi do.

h. C6 v6 s6 duong thang di qua 2 diém phan biét.

i. Everest 1a dinh ndi cao nhat thé gioi.

k. Ban cim duoc lo hoa dep qua!

Phan tich: Cac cau cam théan, cau hoi, cau khong xac dinh dugc tinh dung/sai khong 1a ménh dé.
Cac cau khang dinh ding hoic sai vé toan hoc 1a ménh dé toan hoc.

Loi giai:

Céc cau 1a ménh dé toan hoc 1a: a, c, d, h.

Vidu2 > Xic dinh tinh dung/sai cia cA&c ménh dé sau:

a. 2k(k e N) lasé chén.
b. Néu mot sd tu nhién chia hét cho 15 thi chia hét cho ca 3 va 5.
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C. VxeN:x*>0

d Ixy>0:2+Y>2
y X

e. Tur gi4c ndi tiép trong duong tron khi va chi khi c6 2 goc d6i bu nhau.

f. Tong cua hai s6 tu nhién 12 mot sé chin khi va chi khi ca hai s6 déu 1 s6 chan.

g. Tich cua hai s6 tu nhién 1a mot s6 chin khi va chi khi ca hai sé déu 1a sé chan.

h. Téng cua hai sb tw nhién 1a mot sb 1¢ khi va chi khi ca hai sb déu 12 s6 lé.

i. Tich cua hai sb ty nhién 1a mot sé 1¢ khi va chi khi ca hai s6 déu 1a sé lé.

Phan tich: Dé xac dinh mot ménh dé 1 sai, hoc sinh ¢an chi ra 1 truong hop sai cia ménh dé.

Loi giai:
Ménh dé Tinh dung/sai
a. 2k(k e N) la s6 chan. Dlng
b. Néu mét s6 tu nhién chia hét cho 15 thi chia hétcho | _ .
Dung

ca3vab.
Cc. YxeN:x*>0

Sai vivgi x=0 thi x’ =0
Pung vi theo bat dang thirc Co-si ta co:

X1 Yso ’§.X=2.
g S y X

d 3x,y>0:2+Y>2
y X

A e_9 2 X
Dau “=" xay ra <:>—=X<:>x=y=1
X

e. Tir gi4c noi tiép trong dudng tron khi va chi khi co
2 goc @i b nhau.

Dung

f. Téng cua hai s6 tu nhién 12 mot sb chan khi va chi
khi ca hai s6 déu 1a sé chan.

Sai vi v6i 1+3 =4 la s6 chan nhung
1,3 laso lé.

g. Tich cua hai s6 tu nhién 1a mot s6 chan khi va chi
khi ca hai s6 déu 1a sé chan.

Sai vi 2.3=6 la sé chin nhung 3 1as6
lé.

h. Tong cua hai sb tu nhién 12 mét sb 1¢ khi va chi khi
ca hai s déu 1a sb lé.

Sai vi 1+3=4 14 sb chin nhung 1,3 1a
s lé.

i. Tich cua hai sb tu nhién 1a mot sé 1é khi va chi khi
ca hai s déu la sb lé.

Vidu3 ) Xétcac phat biéu sau:

vxeR:x*=2.
n>3,12.
vxeR:x*>0.
Ix,yeR:x' =5.
C6 bao nhiéu ménh dé ding trong cac ménh dé trén?
A 1. B. 2. C. 3. D. 4.

Dung
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Léi giai:

vxeR:x*=2 saivi x> :2<:>x:i\/5.
n>3,12 ding vi n~3,14.
vxeR:x* >0 ding.
Ix,y e R:x¥ =5 dung vi voi x=\/§;y=2 thi x¥ =5.
Chon dap an C.
Vidu4 > Choménh dé: “Néu x chia hét cho 4 va 6 thi x chia hét cho 12”. Trong cac ménh dé
sau, ménh dé nao dang ?
A. Diéu kién du dé x chia hét cho 12 1a x chia hét cho 4 va 6.
B. Diéu kién can dé x chia hét cho 12 14 x chia hét cho 4 va 6.
C. x chia hét cho 12 suy ra x khong chia hét cho 4 va 6.
D. x chia hét cho 4 suy ra x chia hét cho 12.
Lo giai:
Ménh dé dang 1a: Diéu kién di @& x chia hét cho 12 1a x chia hét cho 4 va 6.

Chon dap an A.
Vidu5 > Cho ménh dé chaa bién P(x) "x+15<x*" Vi x 1a 56 thyc. Ménh dé nao sau day la
dang?
A. P(0). B. P(3). C.P(4). D.P(5).

Léi giai:

+, P(0):"15<0 la ménh dé sai.
(3):"18 <9 la ménh d¢ sai.
+, P(4):"19<16 la ménh dé sai.
(5):"20<25 la ménh dé ding.
Chon dap an D.

Vidu6 > Menh dé nio dusi day sai ?

A. Tua gidc ABCD la hinh chir nhat khi va chi khi ABCD c6 ba goc vuéng.

B. Ta giac ABCD la hinh binh hanh khi va chi khi ABCD c¢6 hai canh d6i song song va bang
nhau.

C. Tu giac ABCD la hinh thoi khi va chi khi ABCD c¢6 hai duong chéo vubng goc véi nhau tai
trung diém mdi duong.

D. T giac ABCD la hinh vuéng khi va chi khi ABCD c¢6 bén géc vuéng.
Lai giai:
“Tw gidc ABCD la hinh vudng khi va chi khi ABCD c6 bén géc vudng” 1a mot ménh dé tuong
duong sai vi hinh chit nhat van c6 bon goc vudng nhung khong phai 1a hinh vuéng.

Chon dap an D.

Vidu7 > Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao c6 ménh dé dio la sai?
A. Tam giéc can c6 hai canh bang nhau.

B. x chia hét cho 6 thi x chia hét cho 2 va 3.
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C. ABCD la hinh binh hanh thi AB song song véi CD.
D. ABCD la hinh chir nhat thi A =B =C=90°.

Loi giai:
Ménh dé Ménh dé dao
Tam giéc can cd hai canh bang nhau. Tam giac cd hai canh bang nhau I tam gi4c can.

®)

x chia hét cho 6 thi x chia hét cho 2 va 3. x chia hét cho 2 va 3 thi x chia hét cho 6. (D)
ABCD la hinh binh hanh thi AB song song vai | AB song song véi CD thi ABCD Ia hinh binh
CD. hanh. (S)

ABCD la hinh chir nhat thi A =B =C=90°.

A =B=C=90° thi ABCD la hinh chir nhat

Chon dap an C.
Vidu 8 > Ménh d¢ "3x e R,x* =3" khang dinh rang:

A. Binh phuong ctia mdi s6 thuc bang 3.
B. CO it nhat mot s6 thyc ma binh phwong ctia né bang 3.
C. Chi c6 mét sb thyc c6 binh phuong bang 3.
D. Néu x 1a s thuc thi x* =3.
Lo gidi:

C6 it nhat mot s6 thye ma binh phuong cia né bang 3.

Chon dap an B.
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Dang 2. Xac dinh/phat biéu ménh @é: pha dinh, kéo theo, twong duong,...
Phuwong phap gidi:
1. Ménh dé phu dinh

Ménh dé phu dinh cia P 1a "Khéng phai P".

Ménh dé phu dinh cia "vx e X,P(x)" 1a:"3x € X,P(x)"

Ménh dé phu dinh cua "3x e X, P(x)" 1a: "Vx e X,P(x)" .

2. Ménh dé kéo theo

Ménh d&: P = Q. Khi do: P 1a gia thiét, Q 1a két luan.

Hozc P 1a diéu kién du dé ¢ Q, hodc Q la diéu kién can dé co P.
3. Ménh dé dao

Ménh d& Q = P duoc goi 12 ménh d& dao cia ménh dé P = Q.
4. Ménh d tuong duong

Ménh dé: P < Q. Khi d6: P twong dwong véi Q.

Hoac P 1a diéu kién can va du dé ¢ Q, hoac P khi va chi khi Q.

Vidul > Cho ménh dé “Phuong trinh x*> —4x+4 =0 ¢6 nghiém”. Ménh d& phu dinh cua
ménh dé da cho 13 ménh d& nao sau day?

A. Phuong trinh x> —4x+4 =0 c6 nghiém.
B. Phuong trinh x* —4x+4 =0 ¢6 v0 s6 nghiém.
C. Phuong trinh x> —4x+4 =0 c6 hai nghiém phan biét.
D. Phuong trinh x* —4x+4 =0 v nghiém.
Phan tich: Phu dinh cta “c6” 1a “khong c6”.

Loi giai:

Ménh dé phu dinh “Phuong trinh x> —4x +4 = 0 khong c6 nghiém” hay “Phuong trinh x> —4x+4 =0
vO nghiém”.

Chon dap an D.
Vidy?2 > Cho ménh dé: “Néu 2 g6c ¢ vi tri so le trong thi hai goc d6 bang nhau”. Trong cac
ménh dé sau ddy, dau 1a ménh dé dao cia ménh dé trén?
A. Néu 2 goc bang nhau thi hai goc d6 ¢ vi tri so le trong.
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B. Néu 2 gbc khong & vi tri so le trong thi hai goc d6 khong bang nhau.

C. Néu 2 goc khdng bang nhau thi hai goc d6 khong & vi tri so le trong.

D. Néu 2 gdc & vi tri so le trong thi hai goc d6 khong bang nhau.
Phan tich: Ménh dé da cho 1a ménh dé dang P = Q. Xac dinh d4u 1a ménh dé P, dau 1a ménh dé
Q. Tir d6 suy ra ménh dé dao Q=P.
Loi giai:

Ménh dé dao la: Néu 2 g6c bang nhau thi hai goc d6 & vi tri so le trong.

Vidu3 > Phudinh ciaménh dé "IxeR,5x—3x* =1" Ia

Chon dap an A.

A. "IxeR,5x-3x>". B. "VxeR,5x-3x*=1".
C."VxeR,5x-3x*#1". D. "IxeR,5x—3x*>>1".
Phan tich: Phua dinh cta 3 1a v. Phu dinh cua = la =.
Loi giai:

Phu dinh cia ménh dé 1a; "Vx e R,5x—3x> #1"

Vidu4 » Cho hai ménh dé sau:

P: “Hai tam giac bang nhau”.

Chon dap an C.

Q: “Ham tam giac dong dang”.
Phét biéu nao sau day 1a ménh dé twong duong?

A. Néu hai tam gi4c bang nhau thi hai tam giac d6 déng dang.

B. Piéu kién can dé hai tam giac bang nhau 1 hai tam giac d6 d6ng dang.

C. biéu kién du dé hai tam giac dong dang 13 hai tam giac d6 bang nhau.

D. Hai tam giac bang nhau 1a diéu kién can va du dé hai tam giac d6 dong dang.
Loi giai:

Ménh dé twong duong 13: Hai tam giac bang nhau 1a diéu kién can va du dé hai tam giac d6 dong
dang.

Chon dap an D.
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/_ Dang 3. Xac dinh tap hop, tap hop con. Phan tir cia tap hop

Phuwong phap gidi:
1. Téap hop

- Liét ké cac phan tu caa no.

- Chi ra tinh chat dic trung cho cac phan tir ciia no.
2. Tap hop con

AcBe vVx:xe A=xeB.

AgBe3Ix:xeA=x¢B.

\86 tap hop con cua tap hop gdm n phan tir 1a 2", /

Vidul > Liét ké cac phan tir cia c4c tap hop sau:

a. Tap A gom céc sb tu nhién chia hét cho 3 va nho hon 25.
b. B={neN|(n-1)(n+2) <15}

c.C= {x e Z|(x+1)(3x* ~10x+3) = 0}

d. D={2k+1keZ,

K|< 2}

Léi giai:

a. Cach 1: A ={0;3;6;9;12;15;18;21;24].

Cach 2: Tap hop A gom cac sb tu nhién 13 boi cua 3 va nho hon 25.
b. Ta co: (n—l)(n+2) <15—2f sne {0;1;2;3}.

Vay B={0;1;2;3}.

Il
|
—_

x+1=0

4. 2 M _
¢. Taco: (x+1)(3x* ~10x+3)=0 & e 10x23-0"

b
Il

W= W

Ma x e Z nén C={-1;3}.
d. Taco: keZ,
Vay D ={-3;-1;1;3;5} .

k| <2=ke {—2;—1;0;1;2} .
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Vidy2 > Cho tap hop A ={-2;1;6;13;...} . Hay viét tap A dang chi ra tinh chat dic trung cua
tap hop.
Loi giai:

Ta co: A:{n2—3|neN*} hoic A={n2+2n—2|neN}

Vidu3 > Chocctdp hop B={xeRI|x|<3} Hay viét lai cac tap hop B dusi ki hiéu khoing,
nua khoang, doan.

A. B=(-3;3]. B. B=[-3;3). C. B=(-»;3]. D. B=[-3;3].
Loi gidi:

Ta co: |x|33©—33xs3:13=[—3;3]

Vidu4 ) Chotap Xz{er

ta?

A. 1. B. 2. C. 3. D. 4.
Phan tich: Dé xac dinh s6 phan tir cia tap hop, hoc sinh can giai phuong trinh tich, xac dinh
nghiém cua phuong trinh théa man x e Z . Tir d6, x4c dinh s6 phan tir cua tap hop X .

Chon dap an D.
(x2 —9).[x2 —(1+\/§)x+\/§] =O}. Hoi tap X c6 bao nhiéu phan

Loi giai:

X2_9:0 X:i3

Ta co: (x2—9).[x2—(1+\/§)x+\/§}=0 QL2(1+\/E)X+ 2=0<:> xif/a

Ma x e Z = X ={-3;1;3}. Vay tap hop X c6 3 phén ti.

- Chon dap an C.
Vidub > Trong cac tap hop sau, tip nao c6 ding hai tap hop con ?
A. {x;y}. B. {x} C. {x;y;z}. D. {a;x;y}.

Phan tich: Ap dung cdng thtc tinh s6 tap hop con cua tap hop ¢6 n phan tir 1a 2. Tir yéu cau bai
toan tim n hoc tir cAc tap hop da cho tim s tap hop con cua mdi tap hop.

Loi giai:

Dé tap hop can tim cd hai tap hop con thi 2" =2 < n =1. Vay tap hop can tim chi ¢ 1 phan tir.
Chon dap an B.

Vidu6 > Chohaitaphop A ={1;2;3} va B={1;2;3;4;5}. C6 tat ca bao nhiéu tap X thoa mén
AcXcB?

A 4. B. 5. C. 6. D. 8.
Loi giai:

Vi A <X nén X chac chin c6 cac phan tir {1;2;3} .
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Vi X = B nén X c6 thé c6 cac phan tir {4;5}.
Vay X cé thé 1a cac tap hop sau: {1;2;3},‘{1;2;3;4};{1;2;3;5};{1;2;3;4;5} )

Vidu7 > Cho céc tap hop sau:

M ={xeNJx labgi so cia 2}.

Chon dap an A.

N ={xeN|x labois6 cua 6}.
P ={x e NJx la uoc s6 cua 2.
Q={xeNJx la uoc s6 cua 6}.
Ménh dé nao sau dy dang?

A. McN. B. NcM. C.P=Q. D. QcP.
Phan tich: Liét ké cac phan tir caa tap hop. Tir d6 xac dinh mdi lién hé gitra cac tap hop.

Loi giai:

Ta co:

M= {2;4;6;8;10;...}
N ={6;12;18;24...
P={1;2}

Q= {1;2;3;6}
=>NcMPcQ.

Chon dap an B.
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Dang 4. Cac phép toan trén tap hop

Phwong phap gidi:

1. B4i véi cac tap hop ¢ phan ti lién tuc, dé thuc hién cac phép toan trén tap hop ta lam
nhu sau:

Budc 1: Viét cac tap hop dudi dang khoang/doan/nira khoang.

Budéc 2: V& cac truc sé thé hién cac tap hop (chd y cac vi tri s gidng nhau phai thing
hang nhau)

Buwéc 3:

- Tim giao: lay cac phan khdng bi gach bo & tat ca cac truc so.

- Tim hop: lay cac phan ma né khong bi gach bo & it nhat mot truc sé.

- Tim hiéu A\ B: lay phan ¢ tap A va gach bo céc phan caa tap B.

- Tim phan bu C,B: lay phan & tap A va gach bé cac phan cua tap B.

Buwéc 4: Dua vao hinh vé dé két luan.

2. Déi véi bai toan tim tham sé dé thoa mén két qua ciia phép toan trén tap hop, ta ciing
tién hanh v& truc sb va suy luan dwa trén hinh anh.

Vidul ) Cho cac tap hop A={xeR|x<3}, B={xeR[l<x<5}, C={xeR|-2<x<4}

Tim AUB; AnB; A\B va (BUC)\(ANC).

Phan tich: Céc tap hop da cho c6 cac phan tir lién tuc nén budc dau tién ta can viét lai cac phan tir
& dang doan/khoang/nira khoang sau d6 biéu dién thanh céc truc sb, xac dinh phép toan tap hop can
thuc hién dé thuc hién gach bo céc phan khdng thoa man va cudi ciing la két luan.

Loi giai:
Tacod A=(-o;3), B=(1;5], C=[-2;4].
Biéu dién cac tap hop trén tryc s6 nhu sau:

A e
3

B//////// // V-

(
\
1

Ol

C f >
2

N el

+ Tim AUB: bo di phan cling bi gach & ca A va B, tic 1a bo di phan Ién hon s6 5. Vay phan con
lai tir —o cho dénhétsé5lahopcia A va B=AUB= (—00;5] .
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+ Tim A~B: bo di cac phan bi gach & A va cac phan bi gach & B, ttc la bo di phan tir —o cho
dén hét s6 1 va phan tir s6 3 dén o . VAy phan con lai tir I6n hon sé 1 dén nhé hon s6 3 1a giao cua
A VaB=ANB=(13)

+ Tim A\B: phan nao ctia B thi gach bo trén A, tuc 12 bo di phan tir sau s6 1 dén hét s6 5. Vay
phan con lai trén A tir —o dén hétsd 1 1ahiéuciia A va B = A\B=(—o0;1]
+Tim (BUC)\(ANC):

Budge 1: Tim BUC: bo di phan clng bj gach ¢ ca B va C, tic 12 bo di phan tir —o dén trudc s6
—2 va phan tir sau s6 5 dén +oo . Vay phan con lai tir s6 —2 dénhétsé 5 lahop cua B va C.

Budc 2: Tim ANC: bo di cac phan bi gach & A va cac phan bi gach & C, tirc 12 bo di phan tir —o
dén truéc s6 —2 va phan tir s6 3 dén +oo . Vay phan con lai tir s6 —2 dén trude s 3 la giao cua A
va C.

Budc 3: V& c4c tryc s6 bicu dién BuC =[-2;5] va AnC =[-2;3)

Bhop C 44 [ 'Iy/////////;
-2 5
AgiaoC ol s
-2 3

Buéc 4: Tim (BUC)\(ANC): phan nao cua ANC thi gach bo trén BUC, tic 1a bo tir s6 -2

dén truéc s6 3. Vay phan con lai tir s 3 dén hét s6 5 13 hiéu cua BUC va ANC
= (BUC)\(ANC)=[3;5]

Cha y: Khi 1am bai cac em khdng can dién giai nhu trén, chi can viét tap hop, vé truc sb va két luan.
Dic biét can chd y vé ki hiéu ngoac nhon (khong lay gia tri) va ngoac vudng (lay gia tri).

Vidu2 ) Cho A:{xeR|x+220},B:{xeR|5—x20}. Sb cac sb nguyén thugc ca hai tap A
va B la.

A. 6. B. 8. C. 5. D. 3.
Loi giai:
Taco A={xeR|x+220} = A=[-2;+x)
B={xeR|5-x>0}=B=(-=;5].
= ANB=[-2;5]. Vay c6 8 56 nguyén thudc ca hai tap A va B.

Chon dap an B.
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Vidu3 > Chocactaphop A=(-o;m) va B=[3m-1;3m+3].Tim m de:

a) Bc A

b) C,LANB=Q

Phan tich: Budc dau tién ta can vé hinh biéu dién cua A va B Ién truc s6. Do m 1a s6 chua biét
nén chi can chon 1 diém bat ki dé thir v&, néu thay khdng hop Iy cé thé vé lai (di chuyén cac diém
chtra tham sé sang bén trai hoic sang bén phai cac vi tri sé khac) hozc nhin tir hinh v& ban dau dé
suy luan.
Loi giai:

a) Ta c6 thé v& truc s6 nhu sau:

m
[ V11727777705
B L 1777777777
3m-1 3m+ 3

Theo hinh vé trén ta thiy dé B< A thi 3m+3<m<:>m<—g (3m+3 khdng thé bang m do
mgA)

b) Tacd: C.A= [m;+oo) . Ta c6 thé V& truc s6 nhu sau:

Colh A >
m
B 771  caccecce
3m-1 3m+3

Tt hinh vé ta thiy dé C_ANB =@ thi ms3m+3<:>m2—g (néu m>3m+3 thi CCANB=0
).
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Dang 5. Bai toan thuc té

(Ph

Budc 1: Chuyén bai toan vé ngdn ngir tap hop.

wong phdp gid.

Budc 2: Str dung so d6 Ven dé minh hoa cac tap hop.

Budc 3: Dua vao so dd Ven ta thiét lap duoc dang thirc hodc phuong trinh, hé phwong trinh,
tir d6 tim duoc két qua bai toan. D

Vidyl > Trong s 45 hoc sinh cua l6p 10A ¢6 15 ban xép hoc luc gioi, 20 ban xép loai hanh
kiém tét, trong d6 c6 10 ban vira c6 hanh kiém tét, vira co luc hoc gioi. Hoi:

a. Lop 10 A co bao nhiéu ban duoc khen thudng, biét ring mudn duge khen thudng ban d6 phai co
hoc luc gioi hodc hanh kiém t6t?

b. Lép 10A c6 bao nhiéu ban chua dugc xép loai hoc luc gioi va chua c6 hanh kiém t6t?

Phan tich: Goi A 1a tap hop cac hoc sinh xép hoc luc gioi, B 1a tap hop cac hoc sinh xép loai hanh
kiém tét thi A~B 1 tap hop cac hoc sinh vira cd hanh kiém tét, vira c6 hoc luc gioi.

Biéu dién cac tap hop thong qua so d6 Ven. Tir d6, tra loi cac yéu cau cua bai toan.

a. Sb hoc sinh dwogc khen thuéng bang tong s hoc sinh chi ¢6 hoc huc gidi, sé hoc sinh chi ¢é hanh
kiém t6t va s6 hoc sinh ¢6 hoc luc gioi va hanh kiém tét.

b. S6 hoc sinh chua dugc xép loai hoc lyuc gioi va chua c6 hanh kiém tét bang tong sé hoc sinh trir
di s6 hoc sinh c6 hoc luc gioi hodc hanh kiém tét.

Loi giai:

Ta c6 so d6 Ven nhu hinh vé phia duéi:

Téng s6 hoc sinh
45

Hoc luc gioi
20

a. S6 hoc sinh 16p 10A ¢ xép loai hoc lyc gioi hodc hanh kiém tét 1a:
15+20-10=25 (hoc sinh)
Vay ¢0 25 hoc sinh dugc khen thuong.

b. Cach 1. S6 hoc sinh chua dugc xép loai hoc luc gioi va chua co hanh kiém tét Ia:
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45—-25 =20 (hoc sinh)
Céch 2. Sb hoc sinh ¢6 xép loai hoc luc gioi va chua co hanh kiém tét Ia:
20—-10 =10 (hoc sinh)
S6 hoc sinh ¢d xép loai hoc hanh kiém tét va khong xép loai hoc luc gioi 1a:
15-10 =5 (hoc sinh)
S6 hoc sinh chua duoc xép loai hoc luc gioi va chua co hanh kiém tot 13:;
45-10—-10-5 =20 (hoc sinh)

Vay ¢6 20 hoc sinh chwa dugc xép loai hoc luc gisi va chua c6 hanh kiém tét.

Vidu?2 > Trong mét cude hoi nghi khach hang cua cong ty K, sé khach hang c6 thé noi dugc
tiéng Anh 1a 912 nguoi, ¢6 thé néi duogc tiéng Phap 653 ngudi; s6 khach hang néi duoc ca hai ngoai
ngit tiéng Anh va Phap 1a 434 nguoi; khong cé ai n6i ba ngoai ngir tré 18n. Hoi co bao nhiéu ngudi
du hoi nghi?

Léi giai:

Tiéng Anh

912 Tiéng Phap

Dua vao so do trén, sé ngudi du hoi nghi 1a
912 +653—434 =1131 (ngudi)

Vay co6 1131 nguoi tham gia hoi nghi.
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o Chuwong II: Bat phwong trinh va
© h¢ bat phwong trinh bac nhat hai an

o
L

° KIEN THUC TRONG TAM

|. BAT PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN
1. Bit phwong trinh bac nhat hai an

e Bat phuong trinh bac nhat hai 4n x, y 1 bat phwong trinh c6 mét trong cac dang sau:
ax+by<c, ax+by >c, ax+by>c, ax+by<c,
trong d6 a,b,c 1a nhiing s6 thuc cho trudc véi a,b khong dong thoi bang 0; x va y 1a cac an.

o M3icapsé (X;Y,) saocho ax,+by, <c la mot nghiém cua bat phuong trinh ax+by <c.
e Trong mat phang toa do Oxy, tap hop cac diém co toa do 1a nghiém caa mot bt phuong
trinh duoc goi 1a mién nghiém cua bat phuong trinh do.

2. Biéu dién mién nghiém ciia bat phwong trinh bac nhat hai an
e Céch biéu dién mién nghiém cua ax+by+c <0 (a2 +b? = O) (*)
Budc 1: V& duong thang (d):ax+by+c=0 trén mat phang toa do.
Budc 2: Lay diém M (x,;y,) ed
+ ax, + by, +¢ <0=> nira mat phang (khong ké by (d)) chira diém M 1a mién nghiém cia (*).

+ ax, +by, +¢ >0= nira mat phang (khong ké by (d )) khdng chira diém M [a mién nghiém cua
(*).

Chu y: Déi véi bat phuong trinh ax+by+c <0 (a2 +b® = O) thi cach xac dinh mién nghiém ciing
twong ty, nhung mién nghiém 1a nira mat phang ké ca bo.

Il. HE BAT PHUONG TRIiNH BAC NHAT HAI AN
1. Hé bat phwong trinh bac nhit hai 4n
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e Hé bét phuong trinh bac nhét hai an x, y 1a mot hé gdm hai hay nhiéu bat phuwong trinh bac
nhat hai an X, y. Mdi nghiém chung cua cac bat phuong trinh trong hé dugc goi la mot
nghiém cua hé bit phuong trinh do.

2. Biéu dién mién nghiém ciia hé bat phwong trinh bac nhat hai 4n
e Céch biéu didn mién nghiém cua hé bat phuong trinh bac nhat hai an:

+ Trong clng mat phang toa do, biéu dién mién nghiém cua mdi bt phuong trinh trong hé bang
céch gach bo phan khong thuoc mién nghiém caa no.

+ Phan khong bi gach 1a mién nghiém can tim.

° MOT SO DANG BAI THUONG GAP

Dang 1. Xac dinh bat phwong trinh/h¢é bat phwong trinh

bac nhat hai an

Phwong phap gidi:

+ Bat phuong trinh bac nhat hai 4n & bit phuong trinh bién ddi vé dugc mot trong cac dang
ax+by<c, ax+by >c, ax+by>c, ax+by<c

trong 6 a va b 1a hai s6 khong dong thai bang 0.

+ Hé bat phuong trinh bac nhat hai an bao gém cac bat phuong trinh bac nhat hai an

Chu y: Tong s6 an caa cac bat phuong trinh trong hé khong vuot qué 2.

Vidul » Batphuong trinh nao sau day 1a bat phuong trinh bac nhat hai an?
A xX*+y<1. B. x+y+z<1. C. 12x—-y-1>0. D. xy<4.
Loi giai:
Ta co:
+) x?+y <1 khong phai 1a bat phuong trinh bac nhat hai an vi bac cua x 12 2.
+) X+ y+z <1 khong phai 1a bit phuong trinh bac nhat hai an vico34anla x, y, z.
+) xy <4 khong phai la bit phuong trinh bac nhat hai an vi khong ¢ dang ax+by <c.
+) 12x—y—-1>0<12x—y >1 la bat phuong trinh bac nhat hai an.
Chon dap an C.
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Vidu2 > Hé bt phuong trinh nao sau day la hé bt phwong trinh bac nhat hai 4n?

2x+y<l1 X+y+3z<1
AL : B. :
X°—y<0 z2>1
12x-y-1>0 X+y<4
g.{ y : D. y s -
y>0 X=y>x -y
Loi giai:
Ta co:
2Xx+y<1 . . T )
+) 9, 0 khong phai la hé bat phuong trinh bac nhat hai an vi x° —y <0 khong phai la bat
X" —y<

phuong trinh bac nhat hai an.

<1
N {x+y+32

151 khong phai 1a hé bat phuong trinh bac nhat hai an vi x+ y+3z <1 khdng phai la

bat phwong trinh bac nhat hai an.

X+y<4 ) L , O s o i )
+) , , Khong phdi la h¢ bat phuong trinh bac nhat hai an vi x—y > x” -y~ khong phai
X—y>X -y
la bt phuong trinh bac nhét hai an.
{12x— y-1>0
+

y>0 la hé bét phurong trinh bac nhat hai an.

Chon dap an C.

Dang 2. Kiém tra nghiém ciia bit phwong trinh/

hé bat phwong trinh bac nhat hai an

Phwong phap gidi:
Thay gia tri ctia X,, y, Vo bat phuong trinh/hé bt phwong trinh, néu thu duoc bat phuong

trinh/h¢ bat phuong trinh dting (goi 1a nghiém diing) thi (X,;Y,) 1a nghiém cta bat phuong

trinh/hé bat phuong trinh.

\. J

Vidul » Trong céc cap sb sau day, cip nao khong la nghiém cua bt phuong trinh bac nhat
hai 4n 5x—2y >97?

A. (2;0). B. (L-2). C. (0;-6). D. (4-3).

Loi giai:
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Thay céc cap sé vao bat phuong trinh ta duoc:

+) 51-2.(-2)>9< 9>9 sai nén (1,-2) khong phai la nghiém cua 5x—2y >9.

+) 52-2.0>9; 5.0-2.(-6)>9; 54-2.(-3)>9 dingnén (2;0), (0;-6), (4;,-3) la cac nghiém
cua 5x—2y>9.

Chon dap an B.

Vidu2 Cip sb na dav 1a nehiém cua hé bit ph trinh y—-5x>7 )
: > S m cua uon .
ap SO nao sau day la nghiem Cua n¢ bat p g trin 3x—2y <0

A. (7;0). B. (2;3). C. (0;0). D. (-3-3).

Lo gidi:
Thay céc cap sé vao hé bat phuong trinh ta duoc:

{—3—5.(—3) >7 {12 >7
+) =

3.(-3)-2(-3)<0  |-3<0

y—-5x>7

ding nén (—3;-3) la nghiém cua {3X— 2y<0°
+) Thay (7;0), (2;3), (0;0) vao hé bt phuong trinh ta thay khong théa man h¢ bat phuong trinh

y—-5x>7

nén cac cap sb nay khong phai 1a nghiém cua .
ap s6 nay khong phai I nghi¢m ci {3x—2ys0

Chon dap an D.
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Dang 3. Biéu dién hinh hoc tap nghiém ciia bat phwong trinh,
hé bat phwong trinh bac nhat hai an

Phwong phap gidi:
+ Ddi voi bat phuong trinh:
Xét bat phuong trinh ax +by <c (1)
Trong d6 a va b 1a hai s6 khong dong thoi bang 0.
Budc 1. Trén mit phang toa do Oxy , vé duong thang (A):ax+by =c.
Budc 2. Loy mot diém M (x,;Y,) € (A) (ta thuong lay géc toa do O).
Budc 3. Tinh ax, + by, va so sanh ax, + by, vai c.
Buéc 4. Két luan
Néu ax, + by, < ¢ thi nira mat phang bo (A) (ké ca bo) chira M, 1a mién nghi¢m cua
ax+by<c.
Néu ax, + by, > ¢ thi nira mat phang bo (A) (ké ca bo) khéng chira M, 1a mién
nghiém cua ax+by <c.
+ D4i vé6i hé bt phuong trinh:
Xét hé bat phuong trinh {ax thy<c
a'x+b'y<c'
V& cac duong thang (A): ax+by=c va (A"):a'x+b'y=c".
Biéu di&n mién nghiém ctia mdi bt phwong trinh va tim giao ctia ching ta duoc tap
nghiém cua hé bat phuong trinh di cho.

Vidu 1 > Xéc dinh mién nghiém cua bat phuong trinh sau: 3(x—y)+1>2X+Y.
Loi giai:
3(x—y)+1>2x+y < x—4y+1>0(*)

Ta thay khi thay toa do diém O(0;0) vao (*) thi dugc 1> 0.
Nhu vay, mién nghiém cua BPT trén I1a: nira mat phang véi bo 1a duong thang x—4y+1=0 (khong
chua bo) va chira gbc toa do O(0:0).

X—2y<0
X+3y>-2

Vidu?2 » Xacdinh mién nghiém cta hé bat phuong trinh sau (bang hinh vé):{

Loi giai:
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Vidu 3 > Xac dinh mién nghiém cua hé bit phuong trinh sau:

0<x<5
0<y<10
5+X21
3 5
XYy
2 2

Tim gia tri nho nhét cua biéu thic T = 2x— 2y +3trén mién nghiém cua hé bat phuong trinh trén
biét rang mién nghiém d6 1a mién da giac va T c6 gia tri nho nhat tai mot trong cac dinh cua da
giac.

Loi giai:
0<x<5
0<y<10 0<x<5 y ’
0<y<10
X Yoy oY A
3 5 5X+3y 215
D
—_+1 51 —X+y>2
2 B
Y 2 1 C
Mién nghiém cua hé la toan bo ngii giac (ké ca canh) ABCDE (phan
khong t6 mau).
(e} 5 A

minT =min(2x—2y +3)

. 9. 25
Taco: A(0;10) =T =-17; B(0;5):>T :_7;C(§;§j:ﬁ -1
D(57)=T=-LE(510)=T =-7.

Vay minT =—17khi x=0;y =10.
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s Dang 4. Ung dung vao thuc té ~N

Phuwong phap gidi:

+ Poc dé bai, xac dinh c4c an;

+ Viét bat phuong trinh/hé bat phuong trinh bac nhét hai 4n theo céc di kién cua dé bai;

+ V& mién nghiém trén mat phang toa do;

+ Dua vao hinh vé va tinh toan, thuc hién yéu cau caa dé bai.

Cha y: Gia tri 16n nhét (hay nho nhat) cua biéu thic F(x;y)=ax+by véi (x;y) latoa do

\dinh cua da giac mién nghiém.

J

Vidu 1 > Mot cong ty trong mot dot quang céo va ban khuyén mai hang héa 1a mot san pham
mai cua cong ty can thué xe dé cho it nhat 120 ngudi va 9 tan hang. Noi thué chi c6 hai loai
xe A va B. Trong d6 xe loai A c6 12 chiéc, xe loai B c6 15 chiéc. Mot chiéc xe loai A
cho thué véi gia 4,2 triéu ddng, con loai B 1a 3,5 triéu dong. Hoi phai thué bao nhiéu xe
mdi loai dé chi phi van chuyén Ia thap nhat? Biét rang xe A chi cho t6i da 20 nguoi va 0,75
tan hang; xe B cho tdi da 15 nguoi va 1,5 tan hang.

Lo giai:
Goi X, Y lan luot 1a s6 lugng xe loai A, B can thué (x,y eN).

Theo gia thiét ta c6 hé bat phuong trinh

20x+15y >120 4x+3y > 24
0,75x+1,5y >9 o X+2y>12
0<x<12 0<x<12
0<y<15 0<y<15
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YA
\1x+3y:24
15( B C
X+2y=12
8 A

1 D
+ O I + + + 6-\ 12

Mién nghiém ciia h¢ bat phuong trinh 1a mién ngii gidc ABCDE (ké ca cac canh) voi A(0;8),

B(0;15), C(12;15), D(12;0), E(2,4;4,8).

Chi phithué xe la T =4,2x+3,5y.

Chi phi thué xe 1a thip nhat khi T dat gié tri nho nhét.
T(0;8)=4,2.0+3,5.8=28;
T(0;15)=4,2.0+3,5.15=52,5;
T(12;15)=4,2.12+3,5.15=102,9;

T (12;0) =4,2.12+3,5.0=50,4.

(Loai diém E vi 2,4¢N;2,8¢N)

Vay can thué 8 xe loai B thi chi phi phai tra 1a nhé nhat.

Vidu 2 > Mét xi nghiép san xuat hai loai san pham ki hiéu 1 1 va II. Mét tan san pham 1 14 3
triéu déng, mot tan san pham 11 13i 2,4 triéu dong. Mudn san xuat 1 tin san pham | phai ding may
M, trong 4 gid va may M, trong 2 gid. Mudn san xuat 1 tan san pham Il phai dung may M, trong
1,5 gio va may M, trong 3,5 gio. Biét rang mot may c6 thé ding dé san xuat dong thoi hai loai san
pham; may M, lam viéc khdng qua 7 gio mot ngay va may M, lam viéc khong quéa 6 gio mot ngay.
Hay dit ké hoach san xuat trong ngay cua xi nghiép sao cho tong sé tién Iai 1a 16n nhat.

Loi giai:
Gia str xi nghiép san xuat mot ngay duoc x tan san pham 1va y tan san pham Il (x>0, y>0).

MJdi ngay may M, lam viéc 4x+1,5y gio.
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MJdi ngay may M, lam viéc 2x+3,5y gio.

4x+1,5y<7 8x+3y <14
. . 2x+3,5y<6 4x+7y <12
Theo gia thiét, ta c6 hé bét phuong trinh sau: V=0 hay y=2e,
x>0 x=0
y>0 y>0
{\
8x +3y=14

Ax+ 7y =12 2

Mién nghiém cua hé 1a mién ti giac OABC (ké ca cac canh) véi 0(0;0), A(O;%), B(%gj
C[Z;Oj.

4
S tién 1ai ciia xi nghiép trong mot ngay 1a F =3x+2,4y.

Biéu thuc F =3x+2,4y dat gia tri 16n nhit tai mot trong cac dinh cua tir giac OABC.

F(0;0)=3.0+2,40=0;

F(O;%j=3.0+2,4.2=%'

7 35
F(31.10)_ 431 , 10 141
22'11 22 11 22

F(Z;o]:3_1+2,4.025,25.
4 4

Vy sb tién 13 16n nhét 1a % triéu ddng khi xi nghiep san xust % tAn san pham | va % tAn san

pham I1.
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‘o

O Chuong |V: Hé thire lwgng trong tam giac. Vecto

o
L

é

° KIEN THUC TRONG TAM

I. GIA TRI LUQNG GIAC CUA MQT GOC TU 0° PEN 180°% PINH Li COSIN VA PINH LI
SIN TRONG TAM GIAC
1. Gié tri lweng giac ciia mdt goc tir 0° dén 180°

e Trong mat phang toa do Oxy, nira duong tron tim O ban kinh 1 dugc goi la nira duong tron
don vi.

V6i mdi goc o (0°<a <180°), ta x4c dinh 1 diém M (X,;Y,) trén nira duong tron don vi

sao cho XOM = ¢« . Khi do:

YA

sina =Y,;
1 M COS & = Xg;
Yo ¢-———--
! tana=ﬁ(x0¢0);
1 XO
|
l X
| cota =—2 (y, #0).
a I 0
{ ‘ e
-1 O X 1 X
e Chuy:
sin cos
tana=—a(a¢90°); Cota=_—a(0<a<1800);
cosa sina
sin” a+cos’ a =1; tana.cota =1 (a & {0°90°180°}).

+) Véi 0° < o <90°:

+) V6i 0° < o <180°:
sin(180° -« ) =sina;
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cos(180°—«a)=—-cosa;
tan (180°—a)=—tana (a =90°);
cot(180°—a)=—cotar (a &{0%180°}).
2. Pinh i cosin
e Chotam giac ABC c6 BC =a, CA=Db, AB=c. Khi do:
a’ =b”*+c? —2bccos A;
b? =a® +¢® —2accos B;

¢’ =a’+b?-2abcosC.

e H¢ qua:
2 A2 a2
CosA:b+C—a;
2bc
2 2 2
cosB :u;
2ac
2 2 2
cosC :m_
2ab
3. Pinh li sin
e Chotam giac ABC c6 BC=a, CA=b, AB=c va R la ban kinh dudng tron ngoai tiép.
Khi do:
_a _ _b g _c _9R.
sinA sinB sinC
e H¢qua:
a=2Rsin A;
b=2RsinB;
c=2RsinC.

1. GIAI TAM GIAC. TINH DIEN TiCH TAM GIAC
1. Giai tam giac

Giai tam giéc la tinh cac canh va céc géc cua tam giac dua trén nhirng di kién cho trudc.
2. Tinh dién tich tam giac

Cho tam giac ABC c6 BC =a, CA=b, AB=c. Khi do:

+) S, sc :%aha = %bhb :%chC vai h,h,h. 1a cac duong cao tng vai canh a,b,c;

+) S, asc :%bcsin Azécasin B =%absin C,

a+b+c

+) Spaec =\/p(p—a)(p—b)(p—c) VGi p= (cong thirc Heron);

+) S,,sc = Pr Vi r 1a ban kinh duong tron ngi tiép;

A% Hé théng gido duc HOCMAI Téng dai tw vdn: 1900 6933 -Trang | 28 -


http://hocmai.vn/?utm_source=tailieu&utm_medium=tailieu&utm_campaign=homehttp://hocmai.vn/
file:///C:/Users/Loandt/Downloads/hocmai.vn

Hocmai.vn - Hoc chui ddng - Séng tich cuwc

+) S, p5c :i—t;: Vi R 1a ban kinh dudng tron ngoai tiép.

Cha y: cong thirc tinh d6 dai duong trung tuyén ng véi cac canh a,b,c:

2(b2 +c2)—a2 _

2 4
2 2 2
mb:z(a +C )—b ’
4
mc:z(a2+b2) c?
4

I11. KHAI NIEM VECTO
1. Khai niém vecto
- Pinh nghia: Vecto 1a mot doan thang c6 huéng:

e Mot trong hai diu mut 13 diém dau, dau mat con lai 1a diém cudi.
e Hudng tir diém dau dén diém cudi 1a huéng cua vecto.
e Do dai cua doan thang 1a do dai cua vecto.

"

A

- Ki hiéu:

e Vecto AB c6 diém dau la A, diém cudi 1a B, huong tir A dén B, do dai Ia \E\ — AB.
e Vecto con dugc ki hiéu boi a,b,u,v,... Do dai cua a I H
- Gia cta vecto: 1a duong thang di qua diém dau va diém cubi cia vecto do:
e Giacuavecto AB la dudng thing AB.
2. Phwong va hudéng cua hai vecto
- Hai vecto cting phwong néu chiing c6 gié song song hoac tring nhau:
e Haivecto AB va CD cung phuong néu AB//CD hoic A,B,C,D thang hang.

- Khi hai vecto ciing phuwong, néu chiéu tir gbc dén ngon cia hai vecto d6 gidng nhau thi hai vecto
do6 cung hudng, nguoc lai thi chung nguoc hudng:
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/D o A

cung huong nguwoc hwong

e Haivecto AB va CD cung hudng néu AB//CD va haitia AB,CD cung huéng.
e Haivecto AB va CD nguoc hudng néu AB//CD va hai tia AB,CD ngugc hudng.

3. Hai vecto bang nhau

- Hai vecto a,b bing nhau néu chiing cing huéng va cung dé dai: a=b.

4. Vecto-khong

- Vecto-khong 1a vecto ¢ diém dau va diém cudi tring nhau, ki hiéu 1a 0 (W =0, vM ):

e Do dai bing 0.

e Giacua vecto-khdng AA 13 moi dudng thing di qua A.
¢ Cung phuong, cung hudng véi moi vecto.

e Hinh biéu dién la mot diém.

- Hai diém A, B tring nhau < AB=0.

IV. TONG VA HIEU CUA HAI VECTO
1. Tong caa hai vecto

- Pinh nghia: Téng cua hai vecto a vd b duoc xac dinh nhu sau:

o Liydiém A tly y trén mat phing va xac dinh céc diém B va C sao cho AB=a va
BC=b.
e Khi do vecto AC la vecto téng cua hai vecto a va B ki hiéu: AC=AB+BC=a+b.
- Céc quy tac tinh tong cac vecto:
e Quy tic ba diém: AB+BC=AC, VA,B,C.
e Quy tic hinh binh hanh: ABCD I hinh binh hanh = AB+AD = AC.

- Tinh chét; véi moi vecto a,b,c

e atb=b+a;
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o (3+B)rizas(B+d)
e a+0=0+a=a.
2. Hiéu cua hai vecto
- Hai vecto a,b déi nhau néu chiing ngugc hudng va cung do dai: a=-b.
- Nhan xét:

e Vectoddicia 012 0;
v ar()=(-a)+a=0;
e AB+BA=0.
- Binh nghia: Hiéu cua hai vecto avabla tong cua vecto a va vecto dbi ciia vec to B, ki hiéu:
a—b =£+(—B).
- Quy tic hiéu vecto: AB-AC=CB, VA,B,C.
Chay:
- | 1a trung diém AB < IA+IB=0.

- G latrong tim AABC <> GA+GB+GC =0.

e MOT SO DANG BAI THUONG GAP

f x

Phwong phap gidi:

e V& hinh hoic md hinh (néu 12 bai toan thyc té).

e Xac dinh 5 cac dai lwong da biét, tir d6 dinh hudng st dung dinh Ii césin hoic dinh
li sin.

e Néu la tinh toan véi luong giac: chd y cac méi lién hé vé gia tri luong giac cua cac
goc phu nhau, bu nhau.

\. J

Vidul » Cho tam gia&c ABC c6 AB=12,BC =8,B=48°. B¢ I6n goc A gan vai gia tri nao
nhit sau day?
A. 38°. B. 40°. C. 42°. D. 45°.
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Loi giai:
Ap dung dinh Ii cbsin cho AABC ta duoc:
AC? = AB*+BC?—2AB.BCcosB =12% +8%—2.12.8.cos48 ~ 79,5.

AB®+ AC®—BC? 12*+79,5-8

~ ~0,745= A~ 42°.
2AB.AC 2.12.479,5

COSA=

Vay A= 42°,

Chon dap an C.
Vidu 2 > Cho goc x théa man sin x =% va 90° < x<180°. Tinh gia tri cia cosX.
A 22 B 22 c.2. p. -2
3 3 3 3
Loi giai:

Do 90° < x<180° nén sinx>0, cosx<0.

2
:>cosx=—\/1—sin2x:—/ —(%j =—¥.

Chon dap an B.

Vidu3 > Hai chiéc tau thiy cling xuat phét tir mot vi tri A, di thang theo hai huéng tao voéi
nhau goc 55°. Tau B chay vai van téc 25 hai li mot gio. Tau C chay véi van téc 20 hai Ii mot

gio. Sau 2 gio, hai tau cach nhau bao nhiéu hai li?

550 ...-.: .......

A

A. Khoang 48,7 hai li.
B. Khoang 42,5 hai li.
C. Khoang 36 hai li.

D. Khoang 34,1 hai li.

Hwéng dan giai

A% Hé théng gido duc HOCMAI Téng dai tw vdn: 1900 6933 -Trang | 32 -


http://hocmai.vn/?utm_source=tailieu&utm_medium=tailieu&utm_campaign=homehttp://hocmai.vn/
file:///C:/Users/Loandt/Downloads/hocmai.vn

Hocmai.vn - Hoc chui ddng - Séng tich cuwc

Sau 2 gio, tau B di dugc: 25.2 =50 (hai li); tau C di dugc: 20.2=40 (hai li).

Vay AABC c6 AB =50, AC =40, A=55°.

O

40 "

55° o 144
A 50 N

Ap dung dinh 1i cosin vao AABC, ta co:

BC =+/AB2+ AC?—2AB.AC.cos A

= /50% + 407 — 2.50.40.00$ 55°

~ 42,5 (hai li)

Vay sau 2 gio, hai tau cach nhau khoang 42,5 hai li.
Chon dap an B.

7 Dang 2. Chirng minh cac ding thirc \

Phwong phap gidi:
+ Ta xét hiéu hoac bién d6i vé nay thanh vé kia.

+ Chl 'y méi lién hé giita cac goc, hodc doi sin — cos.
\, J

Vidu > Chimg minh cic dang thirc sau:

sin® x —cos® X +cos* X .
————————=tan‘x;
cos® x—sin® x+sin* x

sin>x  cos®x
l1+cotx 1+tanx

=SINXCOSX ;

b) 1
¢) sin® x-+cos® x+2(sin® x+cos® x) —4(sin* x+cos* x) - 2sin* xcos* x = —1—2sin’ xcos’ x.

Phan tich dé:
> Dang toan: chirng minh dang thire lugng giac.
> DAau hiéu nhan biét: chimg minh dang thirc c6 chira sin, cos, tan, cot.
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> Phuong phap giai: str dung céc tinh chét vé gia tri lwong giac va cac hang dang thuc dé bién
d6i vé nay vé vé kia (thuong la tir vé phuc tap vé vé don gian hon) hoic bién déi ca hai vé
bang mot biéu thic trung gian.

Cha y cac tinh chét sau:

. sinx COS X
sin?x+cos’ x=1, tanx=——; COtX=—nr;
COS X sin x
1+tan®x=—=—; 1+cot’x=—=—; tanxcotx=1.
cos? x sin? x
Loi giai:

sin® X —cos® X +cos* x
cos’ X —sin? x +sin* x

(sin2 X — OS> x)(sin2 X +C0S° x)+cos4 X

(cos2 X —sin? x)(cos2 X +sin’ x)+sin4 X
_sin* x—cos* x +cos* x

cos* x—sin* x+sin* x
_sin®x

cos* x

=tan” x (dpcm).
sin?x  cos®x
l1+cotx 1+tanx

b) 1

. sin®x  cos®Xx

cosx . sinx

14 90X g, SINX
sin x oS X
sin® x cos® x

= N _ _
sin X+COSX  COS X +Sin X

sin X + cos x—(sin3 X +c0s® x)

sin X + €os X
(sin x +cos x)(sin2 X + C0s° x)—(sin3 X + cos® x)

sin X +Cos X
sin® x +cos® x +sin? X cos X +sin x cos? x—(sin3 X + cos® x)

sin X +Cos X
sin xcos x(sin x+cos x)
sin X +Cos X

=sinXxcosXx (dpcm).

¢) sin® x-+cos® x+2(sin® x+cos® x) —4(sin* x+cos* x) - 2sin‘ xcos* x
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i 2 ) ) . i
= (sm4 X +cos* x) —2sin* xcos’ x+2(sm2 X + COS xz)(sm4 X —sin® xcos® x + cos* x)
—4(sin4 X + cos* x)—23in4 xcos* x

i 2 ) ) i i
- (sm4 X +cos” x) +2(s,|n4 X + cos* x)—25|n2 X c0s? x—4(s|n4 X +Ccos” x)—4sm4 xcos* x

i 2 . . )
= (sm4 X +cos* x) —2(5|n4 X +c0s* x)—2sin? xcos® x —4sin* xcos* x
2
) ) 2 ) )
- [sm4 X +Cos” x—(sln2 X +C0s’ x) } —1-2sin? xcos? x — 4sin* xcos* x

. 2 ) i

- (—25|n2 X coS? x) —1-2sin? xcos? x — 4sin* xcos* x

=—1—2sin® xcos® x (dpcm).

7 Dang 3. Giai tam giac ~

Phwong phap gidi:

Nim vimg cac dinh i (sin, cos,...); cac cong thirc lién quan dén d6 dai duong trung tuyén:

cong thic tinh dién tich tam giac,...
\ S

Vidul ) Tam gidc ABC c6 AB=4,BC=6, AC=27 . Piém M thuoc doan BC sao cho
MC =2MB. Tinh d6 dai canh AM.

A. AM =44/2. B. AM=3. C. AM=243. D. AM=32.
Loi giai:

2
AB+BCI-ACt 446 -(27)
2. ABBC 24.6 27

Theo dinh li ham cosin, ta c6: cosB =

Do MC=2MB:>BM=%BC=2.

Theo dinh li ham cosin, ta c6

AM® = AB*> + BM” —2.AB.BM.cosB = 4° +2* —2.4.2.% =12=AM= 2\/5

Chon dap an C.

Vidu2 » Chogéc xOy=30°. Goi A va B la hai diém di dong lan luot trén Ox va Oy sao
cho AB=1. D¢ dai lén nhét caa doan OB bang.

A % B. \3. C. 22, D. 2.
Loi giai:
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Theo dinh li ham sin, ta cé:
OB AB

Y

__AB  nOAB=

=— < OB = ——-sinOAB =2sinOAB B
sinOAB sinAOB sin AOB sin30
Do d6, 46 dai 0B 16n nhat khi va chi khi sinOAB=1< OAB=90". o
A
Khi d6 OB=2.
7 Dang 4. Tinh dién tich tam giac \
Phuwong phap gidi:
Ap dung cac cong thuc tinh dién tich tam giac phu hop dwa theo dit kién dé bai cho.
\, Yy
Vidul » Cho AABCcd BC=a=10, CA=b=6, AB=c=8. Khi d6, dién tich S cua

AABC bang bao nhiéu?

A. S e =12. B. S, e = 48.

C. Sppe =24. D. S, e =40.
Hwéng dan giai

+ Céch 1:

Xét AABC c6

AB’ + AC* =8%+6° =64 +36 =100
BC* =10° =100
= AB® + AC? = BC?
AABC la tam giac vudng tai A (dinh li Pythagore dao).

Dién tich tam giac ABC 1a S, ;. = %.AB.AC = %.8.6 =24.

Vay dién tich AABCa S,z =24.
+ Céch 2:

Ntra chu vi cua tam giac ABC la:

p_atb+c 846410
2 2

Dién tich tam giac ABC Ila:

12.

Suec=+/P-P—a.p-b.p-c =1212-10.12-6.12-8 =24.
Vay dién tich AABCIa S5 =24
Chon dap an C.
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Vidu2 »Tam gidc Bermuda con duoc biét dén Ia Tam giac quy - mot khu vyc khong ¢é dinh
nam & huéng tay caa phia Bac Dai Tay Duong va di ndi tiéng nhd vao nhiéu vu viée duoc coi 1a
bi 4n ma trong d6 cac tau thuy, may bay hay thay thu doan duoc cho 1a bién mat khdng c6 dau tich
khi di vao khu vyuc nay. N6 dugc xac dinh boi phan dién tich tam giac c6 3 dinh 1a cac dia diém
Florida, Puerto Rico va Bermuda. Biét khoang cach giita Florida va Puerto Rico la 1938,89 km;

khoang cach gitra Florida va Bermuda la 1596, 4 km ; khoang cach gitra Bermuda va Puerto Rico

la 1587,7 km . Dién tich (tinh theo ki — 16 — mét vudng) ciia tam giac quy nay gan véi gié tri nao

dudi day nhat?
A. 1223450. B. 1225430.
C. 1224250. D. 1224350.

Huoéng dén giai

E, S .' e
A :

Bermuda

1596,4 km
1587,7 km

= 23 ot
1938,89 km _
Miami Puerto Rico
Florida

Ntra chu vi cua tam giac ABC la:

ne AB+BC+ AC  1596,4+1938,89 +1587,7
2 2

Dién tich tam giac ABC la

=2561,495 km .

Suec =y P- P—BC . p—AC . p—AB

:\/2561,495. 2561,495—-1596,4 . 2561,495—-1587,7 . 2561,495—-1938,89

=1224254,929 km® .

Chon dap an C.
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4 Dang 5. Vecto va cac dac trung N

Phwong phap gidi:

Nam viing cac kién thirc lién quan dén vecto (nhu phuong, chiéu,...); vecto bang nhau, vecto
doi,...
\, y

Vidy 1 > Cho ttt gidc ABCD. C6 bao nhiéu vecto khdc vecto - khong cé diém dau va cudi 12
cac dinh cua tir giac?

A 4. B. 6. C. 8. D. 12.
Loi giai:

Xét cac vecto co diém A 1a diém dau thi c6 cac vecto théa man bai toan 1a AB, AC, AD = ¢6 3
vecto.
Tuong tu cho cac diém con lai B, C, D.

- Chon dap an D.
Vidu?2 > Cho luc giac déu ABCDEF tam O. Sé cac vecto khac vecto - khong, cling phuong

v6i OC c¢6 diém dau va diém cudi 1a cac dinh cua luc giac la

A 4. B. 6. C. 7 D.o.
Loi giai: C B
Do 1a cac vecto : E, ﬁ, ﬁ, ﬁ, lf, CF . D A
E F
Chon dap an B.

Vidu 3 Cho bén diém phan biét A, B, C, D. Diéu kién nao trong cac dép an A, B, C, D sau
day 1a dieu kién cin va da ¢ AB=CD?

A. ABCD la hinh binh hanh. B. ABDC Ia hinh binh hanh.
C. AC=BD. D. AB=CD.

Loi giai:

Taco:

* AB=CD= {AB f/ Cg = ABDC la hinh binh hanh.

« Mit khac, ABDC 14 hinh binh hanh = {iB ! Cg —~ AB=CD.

Do d6, didu kién cin va du dé AB=CD la ABDC I hinh binh hanh.

Chon dap an B.
Vidu4 ) Cho tam giac ABC c6 truc tdm H. Goi D la diém ddi xang véi B qua tdm O cua
duong tron ngoai tiép tam giac ABC. Khang dinh ndo sau day dung?
A. HA=CD va AD=CH. B. HA=CD va AD=HC.
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C. HA=CD va AC=CH. D. HA =CD va AD=HC va OB=0D.
Loi giai:
Tacd AH 1 BC va DC_LBC (do géc DCB chan nira duong tron).

Suy ra AH /) DC.
Tuong ty ta cling c6 CH // AD.

Suy ra tir giac ADCH 14 hinh binh hanh. Do d6 HA = CD va AD = HC.

Chon dap an B.

pS| Dang 6. Chirng minh ding thirc/Tim két qua ciia phép toan vecto

Phwong phap gidi:

Ap dung dinh nghia, tinh chit va c&c quy tic trong phép toan vecto.
G

Vidu > Khing dinh nao sau day ding?

A. AB+AC=BC. B. MP+NM = NP.

C. CA +BA =CB. D. AA+BB = AB.
Léi giai:

Xét cac dap an:

* Dép 4n A. Ta c6 AB+AC=AD =BC (véi D la diém thoa man ABDC I hinh binh hanh). Vay
A sai.

« Dép 4n B. Ta c6 MP+NM = NM+MP = NP . Viy B dung.

« Pap an C. Ta co c_A'+ﬁ=-(A—C+@) —-AD=CB (Vi D la diém théa man ABDC Ia hinh
binh hanh). Vay C sai.

« Dép anD. Taco AA+BB=0+0=0=AB. Vay D sai.

Dang 7. B¢ dai vecto

e Bién ddi vecto tong, vecto hiéu thanh mot vecto duy nhét.

Chon dap an B.

\
Phwong phap giii:

e Tinh do dai cua vecto do.

e Tirdo suy ra do dai cua vecto tong, vecto hiéu.

. J

Vidu > Cho tam giac vuong can ABC tai A ¢c6 AB=a. Tinh ‘@+A—C‘.
a2
5

A. ‘E+A—C‘=a\/§. B. ‘?B+E‘=
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C. ‘KB+?C‘=2a. D. ‘KB+?C‘=a.
Lai giai: . i
Goi D la diém thoa man tir giac ABDC 1a hinh vuéng. I
:‘A—B+A_C"=‘ﬁ‘=AD=a\/§.
m C

Chon dap an A.

Ngudn : XX Hocmai
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